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Piano cartesiano

Punti nel piano cartesiano
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Punti nel piano cartesiano

Chiamiamo quadranti i punti interni ai quattro angoli retti in cui il piano 

cartesiano è diviso dagli assi. 

Per ogni quadrante sono indicati i segni delle coordinate dei punti 

appartenenti al quadrante stesso. 

Punti nel piano cartesiano
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Distanza fra due punti
PUNTI CON LA 

STESSA  ASCISSA

PUNTI CON LA 

STESSA ORDINATA

PUNTI CON ASCISSE E 

ORDINATE QUALSIASI

Punto medio di un segmento

ESEMPIO
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EQUAZIONE DELL’ASSE X EQUAZIONE DELL’ASSE Y

EQUAZIONE DELLA BISETTRICE 

DEL PRIMO E TERZO QUADRANTE
EQUAZIONE DELLA BISETTRICE DEL 

SECONDO E QUARTO QUADRANTE

Infatti tutti i punti dell’asse delle 

ascisse hanno ordinata uguale a 0.

Rette particolari passanti per l’origine
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Equazione generale della retta

Equazione generale della retta

ESEMPIO
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L’equazione generale della retta può essere espressa:

• in forma implicita:     

  

ax + by + c = 0

• in forma esplicita:   

  

y = mx + q

ESEMPI

L’equazione y =
1

4
x - 3 (forma esplicita) può essere scritta in forma implicita:

Viceversa     

  

2x + 3y - 1 = 0 (forma implicita) può essere scritta in forma esplicita:

12

Nell’equazione   

  

y = mx + q per x = 0 si ottiene y = q

Significato geometrico di q.

Il punto di coordinate (0; q) rappresenta il punto di 

intersezione tra la retta e l’asse delle y.

q si dice ordinata all’origine.
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L’equazione generale della retta può essere espressa:

• in forma implicita:     

  

ax + by + c = 0

• in forma esplicita:   

  

y = mx + q

ESEMPI

L’equazione y =
1

4
x - 3 (forma esplicita) può essere scritta in forma implicita:

Viceversa     

  

2x + 3y - 1 = 0 (forma implicita) può essere scritta in forma esplicita:

14

• Nel caso b ≠ 0 le relazioni che legano la forma esplicita a quella implicita sono:

ESEMPIO

Data la retta di equazione     

  

2x + 3y - 1 = 0

Il coefficiente angolare è

    

   

m = -
2

3

  

   

m = -
a

b   

   

q = -
c

b
e

L’ordinata all’origine è

    

   

q =
1

3
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Il grafico di una retta, così come quello di una qualsiasi curva, è costituito da tutti e soli i punti le cui 

coordinate ne soddisfano l’equazione. 

Sappiamo che per due punti del piano passa una e una sola retta. 

Quindi per disegnare la retta di equazione     

  

2x - 3y + 1 = 0 si segue la seguente procedura:

• scriviamo l’equazione in forma esplicita

    

   

y =
2

3
x +

1

3

• troviamo il primo punto attribuendo il valore 1 alla variabile x:

• troviamo il secondo punto attribuendo il valore −2 a x:
x 1 −2

y 1 −1

Rette parallele e rette perpendicolari
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Date due rette     

  

r : y = mx + q e     

  

s : y = ¢ m x + ¢ q 

• La condizione di parallelismo è   

  

m = ¢ m 

ESEMPIO

La retta r di equazione  3x − 2y + 1 = 0 è parallela alla retta s di equazione 6x − 4y −5 = 0

Infatti

    

   

mr = -
a

b
= -

3

-2
=

3

2

    

   

ms = -
a

b
= -

6

-4
=

3

2

  

   

mr = ms

La retta r è perpendicolare alla retta t di equazione     

  

2x + 3y = 0

Infatti

    

   

mt = -
a

b
= -

2

3     

   

mr × mt =
3

2
× -

2

3

æ 

è 
ç 

ö 

ø 
÷ = -1

• La condizione di perpendicolarità è                       

  

m × ¢ m = -1   cioè

    

   

¢ m = -
1

m
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Per studiare la posizione reciproca di due rette:
    

   

y = m1x + q1

    

   

y = m2x + q2

si considera il sistema lineare formato dalle loro equazioni

    

   

y = m1x + q1

y = m2x + q2

ì 
í 
î 

Rette parallele

Sistema impossibile

Rette coincidenti

Sistema indeterminato

Si possono presentare i seguenti casi:

Rette incidenti nel punto P

Sistema determinato



Prof.ssa Papapicco Anna Maria 21/09/2023

11

Coefficiente angolare come rapporto
Per determinare il coefficiente angolare della retta passante per due 

punti richiamiamo il seguente teorema.
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Retta passante per un punto e di coefficiente 
angolare noto

ESEMPIO

24

ESEMPI

O

La retta passante per A(2, −3) di coefficiente angolare m = 4 ha equazione: 

    

   

y - -3( ) = 4 x - 2( ) 

    

  

y + 3 = 4x - 8

in forma implicita     

  

4x - y -11= 0

    

  

y = 4x -11in forma esplicita
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Fasci di rette

Retta passante per due punti

ESEMPIO
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• Per scrivere l’equazione della retta che passa per i punti A(x1, y1) e B(x2, y2) si usa la formula:

y- y1

y2 - y1

=
x- x1

x2 - x1

ESEMPIO

La retta passante per A(1, −3) e B(3, −2) ha equazione

y+3

-2+3
=

x-1

3-1

y =
1

2
x-

7

2
Calcolando si ottiene
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Distanza di un punto da una retta

ESEMPIO

30

• Fascio proprio: insieme di tutte e sole le rette che passano 

per un punto P assegnato.

ESEMPIO

Equazione del fascio:

      

   

P x0;y0( ) 

    

   

y - y0 = m x - x0( ) 

: centro del fascio

Equazione del fascio proprio di centro 
      

   

P 2,-3( ) 

    

   

y - -3( ) = m x - 2( )     

  

y + 3 = mx - 2m     

  

y = mx - 2m - 3

I Fasci di rette
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• Fascio improprio: insieme di tutte e sole le rette parallele a una retta data.

ESEMPIO

Il fascio di rette parallele a quella di equazione     

  

3x + 5y -1= 0

ha equazione     

  

3x + 5y + k = 0

Al variare di k le rette del fascio hanno tutte lo stesso coefficiente angolare.

L’equazione di questo fascio ha un coefficiente angolare 

fisso e un’ordinata all’origine variabile.
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